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Cours

Soient a et b des entiers relatifs et m un entier relatif tel que |m| > 1.

Donner trois descriptions équivalentes de la congruence a ≡ b mod m.

Exercice 1

1) a) Justifier 39 ≡ 4 mod 7.

b) En déduire le reste 3960 dans la division euclidienne par 7.

2) Déterminer le reste 20122012 dans la division euclidienne par 11.

Exercice 2

Montrer que 24n+1 +34n+1 est un multiple de 5 quel que soit l’entier naturel n.

Exercice 3

On considère le polynôme en x ∈Z défini par P (x) = 3x2 +x −5.

1) Dresser le tableau des congruences de P (x) modulo 6.

2) En déduire les entiers relatifs x tels que le reste de P (x) dans la division euclidienne par 6 est 1.

Exercice 4

On appelle inverse d’un entier a modulo 7 tout entier b tel que ab ≡ 1 mod [7].

1) Déterminer un inverse de 3 modulo 7.

2) En déduire les entiers relatifs x tels 3x −5 ≡ 4 mod 7.


